
         

 

Varianta 027  
 
Subiectul I 
 

a) Ipotenuza este 10 
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d) Se obine soluia 
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Subiectul II 
 

1. a) Suma este -4 
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c) Rezult   x +1 = x 2+ x  cu x  = 1±  i convine numai x  = 1 
 
d) 10x = 100 ⇔ 10x = 102 ⇔ x = 2 

e) Probabilitatea cerut este 
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xf ; 00)(' =⇔= xxf  si cum 0)(,0)(' <∀< xxf  si 

0)(,0)(' >∀> xxf  rezult  c  f  este strict descresctoare pe ( 0,∞− ] i strict 

cresctoare pe [0, ∞+ ), adic  R∈∀≥ xfxf )(),0()(  
 
 d) Din c)  x  = 0 este punct de minim si 0)0( =f ; deci coordonatele sunt (0,0) 
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Subiectul III 
  

 

            

 



         

 

a) Fie ,2]2[, baxyx +=⇒∈ Z  2'' bay +=  cu Z∈'' ,,, bbaa ; 

 am ]2[2)()( '' Z∈+++=+ bbaayx  

b) Evident g  cresctoare si )()()()( ygxgtytxyxtyxg +=+=+=+  adic  Fg ∈  

c) Fie ]2[,)(),()()( Z∈∀+=+⇒∈ yxyfxfyxfFf  si  

cum 000 += ]2[2 Z∈⋅  fac 0== yx  si obin 0)0()0()0(2 =⇒= fff  

d) Induc ie dup  N∈n ( cu observaia c  dac  N∈n  atunci ]2[20 Z∈⋅+= nn ) 

Pentru 0=n   0)1(0)0( =⋅= ff , da – aplicând c) 

Presupun )1()( fnnf ⋅=  i am 

)1()1()1()1()1()()1( fnffnfnfnf ⋅+=+⋅=+=+  si afirmaia e demonstrat. 

Fie Z∈= ax  si 2by =  cu ]2[, ZZ ∈⇒∈ yxb  

e) Evident )1()( faaf ⋅=  pentru N∈a  si cum f impar , dac  naa −=⇒∈ NZ \  cu 
*N∈n  i am )1()1()()()( fafnnfnfaf ⋅=⋅−=−=−= . Deci 

Z∈∀⋅= afaaf )(),1()( . Analog Z∈∀⋅= bfbbf )(),2()2( . Atunci 

)2()1()2()()2( fbfabfafbaf ⋅+⋅=+=+  

f) Dac  R∈= tf )1(  si Ff ∈ , aplicând d) N∈∀⋅= nntnf )(,)(  i 

 cum f  cresctoare 0≥⇒ t  

g) Fie ]2[2 Z∈+= bax ; 

]2[)(),1()2()1()2()( Z∈∀⋅=⋅+⋅=+= xfafbfabafxf  si cum f este 

cresctoare rezult c  0)1( =f  adic  ].2[)(,0)( Z∈∀= xxf  
 
 
Subiectul IV 
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